
         

 

Varianta 42 
 
Subiectul I. 

a)  13=v . 

b)  
3

34
. 

c)  Ecuaia tangentei este  062 =+− yx . 

d)  Aria triunghiului LMP este  
2
3=S . 

e)  ( ) 0,cos =wv . 
f)  0=a ,  32=b . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  Se folosete faptul c   QR \2∈ . 

b)  Probabilitatea cutat  este  
2
1

10
5 ==p . 

c)  ( ) 16 =g . 

d) { }1,1−∈x . 

e)  22
4

2
3

2
2

2
1 =+++ xxxx  

 
2.   
a)  ( ) 14ln4 +⋅=′ xxf ,  R∈∀ x . 

b)  ( ) 4)
1

0

=′∫ dxxf . 

c)  ( ) 0>′′ xf ,  R∈∀ x ,  deci funcia  f  este convex pe  R . 

d)  
( ) ( )

14ln4
1

1
lim

1
+=

−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  
10
11

ln
4
1

10

1

0

4

3

=
+∫ dx

x

x
. 

 
Subiectul III. 
a)  ( ) 1det =A . 

b)  
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c)  Avem  3
3 IA = ,  deci  21 AA =− . 

d)  Considerm  ( )ACVU ∈, . 

Avem:  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )UVAVAUVUAAVUVAUAUV ===== ,  deci  ( )ACUV ∈ . 
e)  Se arat prin calcul direct. 
f)  Considerm  ( )ACY ∈ ,  astfel încât  3

3 OY = . 

Din  e) deducem c exist   C∈cba ,, ,  astfel încât  
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acb
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Y . 

Deoarece  3
3 OY = , obinem  ( )

( )







=++
=++
=+++

03

03

06

222

222

333

accbba

bcabca

abccba

,  de unde rezult u or 

0=== cba . 
g)  Avem  218737 =   i din  3

2007 OZ =   rezult  i  3
2187 OZ = . 

3
2187 OZ =   ⇔   ( ) 3

3
36

OZ =   
f)

⇔   3
36

OZ =   ⇔   … ⇔   3
3 OZ =   

f)

⇔   3OZ = . 
 
Subiectul IV. 
a)  Deoarece  π2   este perioad pentru funcia cosinus, este evident concluzia.  

b)  Considerm irurile  ( ) *N∈nnx   i  ( ) *N∈nny ,  π= nxn 2 ,  π+π= nyn 2
2

,  N∈∀ n . 

Avem  
∞→n

lim nx
∞→

=
n
lim +∞=ny ,  iar  

∞→n
lim ( )

4

1=nxf   i  
∞→n

lim ( )
3

1=nyf ,  de unde rezult 

c   nu exist  ( )xf
x ∞→
lim . 

c) Evident, deoarece   1cos1 ≤≤− x .   
d)  Iese imediat, folosind punctul  c). 
e) Prin calcul direct.  

f)  Din ( )
4

1≥tf ,  R∈∀ t   rezult   ( )
4

0

x
dttf

x

≥∫ ,  R∈∀ x ,  deci  ( ) +∞=
∞→

xF
x
lim . 

g)  Deoarece  ( ) +∞=
∞→

xF
x
lim ,  graficul funciei  F  nu are asimptot orizontal  spre  ∞+ . 

Din a)  se obine  ( ) ( ) ( )π+=π+ 22 FxFxF , R∈∀ x   i se arat c  pentru 
( )
π
π=

2

2F
a   

func ia  RR →:G ,  ( ) ( ) axxFxG −=   este periodic, de perioad  π2   i fiind 

continu , este mrginit .  Obinem  
( ) ( )

aa
x

xG

x

xF
xx

=






 +=
∞→∞→

limlim . 

Cum  ( )( ) =−
∞→

axxF
x
lim ( )xG

x ∞→
lim ,  iar ultima limit  nu exist  (o funcie periodic  i 

neconstant nu are limit  spre ∞+ ),  rezult  c  graficul lui  F  nu are asimptot spre  ∞+  

 

            

 


